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    1619 年，克卜勒出版了他的《世界的和諧》

（Harmonices Mundi），全書共五冊，討論了數學、

物理、占星術和音樂。在第二冊中，克卜勒試圖理

解「正多邊形的全等性」，即不同類型的正多邊形

如何能夠彼此相鄰，並在平面上密鋪。在命題 XIX

中，他指出 1  ：「有六種方法可以用兩種圖形圍

繞一個點填充平面：兩種方法使用五個角度，一種

方法使用四個角度，三種方法使用三個角度。」在

討論了正三角形和正方形的角度如何組合在一起之

後，他繼續考慮正五邊形中出現的角度（我做了強

調，見圖 1）：
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